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  المتجهان المتوازيان : لهما نفس الاتجاه إذا كان لهما

نفس الإشارات ، أما إذا اختلفت الإشارات فإن لهما 

ن .  ن متعاكسي   اتجاهي 

  المتجهان المتساويان : لهما الاتجاه نفسه والطول

 نفسه. 

  ن المحصلة : نو  باستخدام...   و   جد محصلة المتجهي 
 

 قاعدة متوازي الأضلاع عدة المثلث قا

  
 

  وجد قيمة
ُ
فائدة : إذا كان المتجهان متعامدين فإننا ن

 متجه المحصلة باستخدام نظرية فيثاغورث. 

 

 
 

| | المركبة الأفقية         

 
| | المركبة الرأسية         

 

 ب قيمة فائد من الصفر تزداد قيمة   ة : كلما تقتر

 المركبة الأفقية . 

،       مثال : يدفع على عربة قص عشب بقوة مقدارها 

المركبة مع سطح الأرض ، ما مقدار     وبزاوية قياسها 

 الأفقية ؟

 = المركبة الأفقية                  

     
 

 
  

         

  

 

 

 

 

 

 

 
 

 

  يساوي .....   وعكس اتجاهه ، فإن   يوازي المتجه  〈   〉  إذا كان المتجهة 

A 〈      〉 B 〈    〉 

C 〈
 

 
  
 

 
〉 D 〈     〉 

 

  ن فإن محصلتهما تساوي ....      ،      إذا كان المتجهان ن ومتعاكسيي   متوازيي 

A      B      

C      D       
 

 
 

ن  ، فأي التالي يُمثل      إذا كان الشكل يُمثل المتجهي 

   المتجه 
 

 
 ؟  

 

A 

 

B 

 

C 

 

D 

 
 

  ي مستوى فإن         إذا كان
 تساوي ....   ⃑⃑⃑⃑⃑⃑    ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  ثلاث نقاط فن

A    B   ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  

C    D   ⃑⃑⃑⃑  ⃑ 
 

 
 

ي الشكل ، 
، وقيمة   تساوي   إذا كانت قيمة المتجهة فن

 ؟  ، فما قيمة متجه المحصلة   تساوي   المتجه 

 

A √   B √   

C √   D √   
 

 أي المتجهات التالية له مركبة أفقية أكتر ؟ 

A 

 

B 

 

C 

 

D 

 
 

 
بة لمركاار دا مقم ، ⁄       عة بس و  فىر ع الأم    ها يمتقية زاو برة اخب ست  ت
 ؟رة باخعة الس ة لقيفالأ

A    B   ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  

C    D   ⃑⃑⃑⃑  ⃑ 
 

 

 

 

 

 

 

ن        ن متجهي   بعض العلاقات بي 

ن     تحليل متجه إل ن متعامدتي    مركتتي 
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  النقطة الصورة الإحداثية لمتجه بدايته (      ) 

 .... (      ) ونهايته النقطة 

  ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  〈            〉  〈    〉  

حيث   ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  مثـــــــال : ما الصورة الإحداثية لـــــ 

 ؟ (     )  (    ) 

A 〈      〉 B 〈      〉   

C 〈      〉 D 〈      〉    
 

 الحـــــــــــل : 

  ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  〈            〉   

 〈         〉  〈      〉  

  فإن ......  〈    〉  ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  طول متجه : إذا كان 

|  ⃑⃑⃑⃑⃑⃑ |  √       

 

 
 

  ن  .... 〈      〉    〈      〉  للمتجهي 

ن   〈            〉     جمع المتجهي 

ن   〈            〉     طرح المتجهي 

ب المتجه    ضن
ي 
 بعدد حقيىر

   〈        〉 
 

 مثال توضيحي : إذا كان 

 فإن .....  〈    〉    〈     〉   

    〈         〉  〈    〉  

    〈         〉  〈      〉  

   〈 ( )   (  )〉  〈      〉  

 

 
  

  ة وحد  ، متجه طوله   متجه الوحدة باتجاه المتجه

    طول واتجاهه نفس اتجاه 

  
 

| |
  

  ، طول المتجه   متجه الوحدة باتجاه 

  ....... متجها الوحدة القياسيان 

  〈    〉    〈    〉  

  متجه الوحدة باتجاه 

  متجه الوحدة باتجاه  

  على  〈    〉  التوافق الخطي : كتابة المتجه

        الصورة 

 

 
 

   ؟ (     )   (     )  ، حيث   ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  ما الصورة الإحداثية لــــــ 

A 〈      〉 B 〈     〉 

C 〈     〉 D 〈     〉 
 

 
 (    )    (    )  ، وكانت  〈    〉  ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  إذا كانت الصورة الإحداثية للمتجه 

 تساوي .......   فإن 

A    B   

C   D   
 

  يساوي .......  〈    〉  طول المتجه 

A   B   

C   D   
 

  
ي إذا كان طول المتجه 

ا ، فم     من التمثيل التيانن
 ؟   طول المتجه 

 

A   B   

C   D   
 

  فأوجد  〈     〉    〈    〉  إذا كان ،     

A 〈     〉 B 〈    〉 

C 〈      〉 D 〈    〉 
 

  فأوجد  〈    〉    〈     〉    〈    〉  إذا كان ،       

A 〈     〉 B 〈     〉 

C 〈      〉 D 〈      〉 
 

  هو .....  〈 √   √〉  الذي له نفس اتجاه   متجه الوحدة 

A 〈
√ 

 
  
√ 

 
〉 B 〈      〉 

C 〈
 

 
  
 

 
〉 D 〈

  

 
  
  

 
〉 

 

 ي الشكل ؟
 أي التالي يعتر عن المتجه الممثل فن

 

A      B       

C      D        
 

 
وحدة على يكتب بدلالة متجهي ال      )   (    )  حيث   ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  المتجه 

 الصورة .... 

A       B        

C       D        

 

ي     
ي المستوى الإحدان 

 المتجهات فن

ي المستوى
 العمليات على المتجهات فن

ي المستوى
 العمليات على المتجهات فن



  

 
 

  3  

 

 
  

  اتجاه المتجه : قياس الزاوية مع الاتجاه الموجب لمحور

  

  وزاوية اتجاهه مع الأفىر   ل المتجهه إذا علمنا طو

 " فإن اللصورة الإحداثية له  "الاتجاه الموجب لمحور 

  〈| |       | |      〉  

  ي متجه يمكننا حساب  (    )  إذا علمنا إحداثي 

ن :  ن التاليتي   زاوية اتجاهه من إحدى العلاقتي 

θ موجبة         (
 

 
) 

θ سالبة         (
 

 
)    

 

 
 

  متجهان  〈      〉    〈      〉   إذا كان

ي فإن .... 
ي المستوى الإحدان 

 فن

               

 " ب الداخلىي "القياسي
 الضن

  ن أن يكون ط تعامد متجهي        شر

  ...... ن ن متجهي   قياس الزاوية بي 

     
   

| | | |
  

ن ، قياس  ب القياسي للمتجهي  ن ، الضن ن متجهي  الزاوية بي 

ن  ب طول المتجهي   ضن

 

 
 

  فإن ....  (          ) و  (          ) إذا كان 

  ⃑⃑⃑⃑  ⃑  〈                   〉  〈       〉  

  ..... متجهات الوحدة القياسية 

  〈       〉      〈       〉     〈       〉  

 التوافق الخطي : كتابة المتجه 

               

  : طول المتجه| |  √  
    

    
  

  : متجه الوحدة باتجاه  
 

| |
    

 

 

 

 

 

 
 

 

  ؟     وزاوية اتجاهه مع الأفىر   ما الصورة الإحداثية لمتجه طوله 

A 〈  √    〉 B 〈     √ 〉 

C 〈    √ 〉 D 〈 √     〉 
 

 ؟    وزاوية اتجاهه   √ تجهات طوله أي الم 

A 〈     〉 B 〈     〉 

C     D       
 

  فأوجد  (    )    (   )    (    )  إذا كان ،  ⃑⃑⃑⃑  ⃑      ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  

A   B   

C    D    
 

  ......... ن يساوي صفر فإن الزاوية بينهما تكون ب الداخلىي لمتجهي 
 إذا كان حاصل الضن

A  حادة B  قائمة 

C منفرجة D  مستقيمة 
 

  هو ..........  (      )  المتجه العمودي على المتجه 

A 〈     〉 B 〈    〉 

C 〈    〉 D 〈     〉 
 

 
، فإن  〈     〉    〈    〉    〈     〉    〈     〉  إذا كان 

ن المتعامدين هما ........   المتجهي 

A      B      

C      D      
 

  ن   ما قيمة  متعامدين ؟                 الير تجعل المتجهي 

A    B    

C   D   
 

 
ن   ، فإن قيمة  〈     〉    〈       〉  ا كان إذ الير تجعل المتجهي 

 متعامدين هي ........... 

A 
 

 
 B   

C 
  

 
 D    

 

  ن ن المتجهي   ؟ 〈    〉  〈    〉ما قياس الزاوية بي 

A      B      

C       D       
 

 

 

 المتجه بمعلومية طوله وزاوية اتجاهه

ن  ب الداخلىي لمتجهي 
 الضن

ي الأبعاد 
ي الفضاء ثلان 

 المتجهات فن
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  و (          )  إذا كان 

ي الأبعاد  (          )   
ي الفضاء ثلان 

ن فن متجهي 

 فإن ............ 

                    

ب الداخلىي 
 الضن

  ن أن يكون ط تعامد متجهي   .      للتذكت  : شر

 

 

 

  و (          )  إذا كان 

ي الأبعاد  (          )   
ي الفضاء ثلان 

ن فن متجهي 

 فإن ............ 

    |
   
      
      

|  

ي الفضاء
ن فن ب الاتجاهي لمتجهي   الضن

  ب الاتجاهي يُعطي متجهًا عموديًا على     الضن

ن   .     المستوى الذي يحوي المتجهي 

 
 ي متوازي      ا كان المتجهان إذ

ن متجاوين فن ضلعي 

 أضلاع فإن ....... 

 مساحة متوازي الأضلاع  |   | 

  (   )طول المتجه 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

  يساوي ......     ، فإن  〈       〉    〈       〉  إذا كان 

A   B    

C    D    
 

 
ن   ، فما قيمة  〈        〉    〈       〉  إذا كان  الير تجعل المتجهي 

 متعامدين ؟

A   B   

C   D   
 

   ن فإن  〈       〉    〈        〉  كان إذا  يساوي ......     متجهي 

A 〈         〉 B 〈        〉 

C 〈        〉 D 〈         〉 
 

 ن فإن  〈        〉    〈        〉  كان ا  إذ  يساوي ......     متجهي 

A 〈         〉 B 〈         〉 

C 〈          〉 D 〈         〉 
 

  أوجد|
   
    
    

| 

A         B          

C         D          
 

 
ضلعان متجاوران           و            متوازي أضلاع فيه 

 ، ما مساحته بالوحدات المربعة ؟

A    B    

C √    D √    

 

 

 

 

 

 

 
\ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي 
ن فن ب الداخلـــــــي لمتجهي   الفضاء  الضن

ي الفضاء  
ن فن ب الاتجاهي لمتجهي   الضن
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 ي الشكل أدناه إذا كانت قيمة المتجه
 ؟  ، فكم قيمة المحصلة     والمتجه      فن

 

(A) √   (B) √   

 (C) √   (D) √   
 

  ي الشكل ، احسب الإزاحة
 فن

 

(A)   (B)   

 (C)   (D)   
 

  ..... ي الشكل ، زاوية الاتجاه الربعي للمتجه هي
 فن

 

(A)         (B)       

 (C)         (D)          
 

  ن ، فإن مقدار المتجه الأساسي يساوي ..... عند تحليل المت  جه إل مركتتي 

(A) قسمة إحدى مركتتيه (B) حاصل جمع مركتتيه (C) ب مركتتيه  متوسط قيمة مركتتيه (D) حاصل ضن

 

   تساوي :  ⁄  ، وبالتالي فإن شعتها الأفقية بوحدة  ⁄     مع الأفىر ، وبسعة إبتدائية      أطلقت قذيفة بزاوية 

(A)   √  (B)   √  (C)    (D)    

 

   ؟  ، فما قيمة  〈    〉     〈    〉  ، وكان   يساوي   ⃑⃑⃑⃑⃑⃑  إذا كان طول المتجه 

(A)   (B)    (C)   (D)    
 

   ن  يساوي :      فإن  〈     〉    〈    〉  إذا كان المتجهي 

(A) 〈      〉 (B) 〈     〉 (C) 〈    〉 (D) 〈      〉 
 

   ؟〈    〉  الذي له نفس اتجاه   أوجد متجه الوحدة 

(A) 〈
 

 
  
 

 
〉 (B) 〈

 

 
  
 

 
〉 (C) 〈

 

 
  
 

 
〉 (D) 〈

 

 
  
 

 
〉 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  تجميعات إضافية على الدرس الــــــــــــرابـــــــــــع عــــشـــــــــــــر
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   ب متجهان عموديان  غت  صفريان يساوي : ناتج ضن

(A)   (B)   (C)    (D)   

 

   ن ب المتجهي   يساوي صفر فإن قياس الزاوية ؟     إذا كان حاصل ضن

(A)    "متعامدان" (B)    "مستقيمة" (C)     (D)  

 

   فأوجد  〈     〉     〈    〉  إذا كانت ،    

(A)    (B)     (C)   (D)    
 

   : ؟    ، فما ناتج  〈    〉    〈     〉  إذا كان 

(A)   (B)   (C)   (D)    
 

   ؟  متعامدين ، فما قيمة  〈     〉    〈    〉  إذا كان المتجهان 

(A)    (B) 
 

 
 (C)  

 

 
 (D)   

 

   ؟     ، فما ناتج  〈    〉    〈     〉  إذا كان 

(A)   (B)   (C)   (D)    

 

   ن هي ؟ 〈    〉    〈    √〉  إذا كانت ن المتجهي   ، إذا قياس الزاوية بي 

(A)      (B)      (C)       (D)       

 

   ن           √   إذا كان ن المتجهي   ؟    ، ما قياس الزاوية بي 

(A)    (B)    (C)     (D)     

 

   ن ن المتجهي   ؟ 〈      〉  〈     〉ما قياس الزاوية بي 

(A)     (B)      (C)      (D)       
 

   ن ن النقطتي   يساوي ......  (    )(     )المسافة بي 

(A)    (B)    (C)    (D)    
 

  ن فإن  (        )    (        )   إذا كان  يساوي :     متجهي 

(A)         (B)          (C)         (D)          
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   ن   ، فما قيمة  〈        〉    〈         〉  إذا كان  متعامدين ؟     الير تجعل المتجهي 

(A)    (B)    (C)   (D)   

 

   ن متعامدين   ، احسب قيمة  〈         〉    〈        〉  إذا كان  الير تجعل المتجهي 

(A)    (B)    (C)   (D)   
 

   ما مركز الدائرة من المعادلة   (          )  
 

 
 

(A) (    ) (B) (     ) (C) (     ) (D) (      ) 
 

   ي الاتجاه فإن الصورة الإحداثية للمتجه   موازي للمتجه   وكان المتجه  〈    〉  إذا كان المتجه
 هي   ولكن معاكس له فن

(A) 〈      〉 (B) 〈     〉 (C) 〈      〉 (D) 〈     〉 

 

 A  B  C  C  A  C 

 A  A  C  A  A  C 

 A  B  A  D  B  B 

 D  A  B  A  B  C 

 A  C  B  B  D 

 B  A  A  C  A 

 A  A  C  B  B 

 C  D  A  A  B 

 A  C  C  C  C 

 B  B  A  D  A 

 
 


